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Estudio y representación de funciones 
 

[1]  𝒚 =
𝟏

𝒙+𝟏
  

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {−1} 

• Simetrías: No tiene.  

• Cortes con los ejes: A(0,1)  

• Regiones: {
𝑦 > 0   (−1, +∞)
𝑦 < 0   (−∞, −1)

 

• 𝑦´ =
−1

(𝑥+1)2 < 0 en su dominio. Decreciente.  

• No tiene extremos. 

• 𝑦´´ =
2

(𝑥+1)3   {
> 0   (−1, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎
< 0   (−∞, −1)  𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎

 

• No tiene puntos de inflexión. 

• Asíntotas:  

 Vertical: 𝑥 = −1 

Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[2]  𝒚 =
𝟏

𝟏+𝒙𝟐
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ 

• Simetrías: Par 

• Cortes con los ejes: A(0,1) 

• Regiones: y>0 en ℝ 

• 𝑦´ =
−2𝑥

(1+𝑥2)2   {
> 0  (−∞, 0)        𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

  < 0  (0, +∞)     𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒 
 

• 𝑦´´ =
6𝑥2−2

(1+𝑥2)3   {
> 0  (−∞,

−√3

3
) ∪ (

√3

3
, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎

< 0  (
−√3

3
,

√3

3
 )        𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎                    

 

• Extremos: Máximo en A(0,1) 

• Puntos de inflexión: 𝐵 (−
√3

3
,

3

4
)  ,  C (

√3

3
,

3

4
) 

• Asíntotas: 

 Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[3] 𝒚 =
𝟏

𝟏−𝒙𝟐
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {−1,1} 

• Simetrías: Par 

• Cortes con los ejes: A(0,1) 

• Regiones: {
𝑦 > 0       (−1, 1)                   

 𝑦 < 0   (−∞, −1) ∪ (1, +∞)
 

• 𝑦´ =
2𝑥

(1−𝑥2)2  { 
> 0   (0,1) ∪ (1, +∞)       𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒       
< 0   (−∞, −1) ∪ (−1,0)  𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: Mínimo en A(0,1) 

• 𝑦´´ =
6𝑥2+2

(1−𝑥2)3 {
> 0   (−1,1)  𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎                           
 < 0   (−∞, −1) ∪ (1, +∞)  𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎  

 

• Puntos de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: Verticales: 𝑥 = 1  y  𝑥 = −1  Horizontal: 𝑦 = 0 
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[4]  𝒚 =
𝟏

(𝒙−𝟐)𝟐
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {2} 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: A(0,
1

4
) 

• Regiones: 𝑦 > 0 en el dominio. 

• 𝑦´ =
−2

(𝑥−2)3 {
> 0  (−∞, 2)  𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒    
< 0  (2, +∞)  𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

     

• Extremos: No tiene 

• 𝑦´´ =
6

(𝑥−2)4 > 0 𝑒𝑛 𝐷.  𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎 𝑒𝑛 𝐷 

• Puntos de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: 

 Verticales: 𝑥 = 2 

 Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[5]  𝒚 =
𝒙

𝟏+𝒙
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {−1} 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: A(0,0) 

• Regiones:  {
 𝑦 > 0   (−∞, −1) ∪ (0, +∞)

𝑦 < 0   (−1,0)                         
 

• 𝑦´ =
1

(1+𝑥)2 > 0 𝑒𝑛 𝐷.   𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑒𝑛 𝐷 

• Extremos: No tiene 

• 𝑦´´ =
−2

(1+𝑥)3 
 {

 
> 0   (−∞, −1)  𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎

< 0    (−1, +∞)  𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎 
 

• Puntos de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: 

 Vertical: 𝑥 = −1 

 Horizontal: 𝑦 = 1 

 

[6]  𝒚 =
𝟏

𝒙𝟐−𝟑𝒙+𝟐
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {1,2} 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: A(0,
1

2
) 

• Regiones: {
 𝑦 > 0   (−∞, 1) ∪ (2, +∞)

𝑦 < 0    (1,2)                          
 

• 𝑦´ =
−2𝑥+3

(𝑥2−3𝑥+2)2  {
> 0   (−∞, 1) ∪ (1,

3

2
)    𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒      

< 0   (
3

2
, 2) ∪ (2, +∞)   𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: Máximo en B(
3

2
, −4) 

• 𝑦´´ =
6𝑥2−18𝑥+14

(𝒙𝟐−𝟑𝒙+𝟐)3  {
 > 0   (−∞, 1) ∪ (2, +∞)  𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎
 < 0    (1,2)    𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎                       

 

• Puntos de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: 

 Verticales: 𝑥 = 1  y  𝑥 = 2 Horizontal: 𝑦 = 0 
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[7] 𝒚 =
𝒙

𝒙𝟐−𝟏𝟔
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {−4,4} 

• Simetrías: Impar 

• Cortes con los ejes: A(0,0) 

• Regiones: {
𝑦 > 0   (−4,0) ∪ (4, +∞)

𝑦 < 0   (−∞, −4) ∪ (0,4)
 

• 𝑦´ =
−(𝑥2+16)

(𝑥2−16)2 < 0 𝑒𝑛 𝐷.  𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒 𝑒𝑛 𝐷 

• Extremos: No tiene 

• 𝑦´´ =
2𝑥3+96𝑥

(𝑥2−16)3  {
> 0   (−4,0) ∪ (4, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎
< 0   (−∞, −4) ∪ (0,4)   𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎

 

• Puntos de inflexión: A(0,0) 

• Asíntotas: 

 Verticales: 𝑥 = −4    y   𝑥 = 4 

 Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[8]  𝒚 =
𝒙

𝟏+𝒙𝟐
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ 

• Simetrías: Impar 

• Cortes con los ejes: A(0,0) 

• Regiones: {
 𝑦 > 0   (0, +∞)
𝑦 < 0   (−∞, 0)

 

• 𝑦´ =
1−𝑥2

(1+𝑥2)2  {
 > 0    (−1,1)   𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒                              
 < 0   (−∞, −1) ∪ (1, +∞)    𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos:  

 Mínimo en B(−1,
−1

2
) 

 Máximo en C(1,
1

2
) 

• 𝑦´´ =
2𝑥3−6𝑥

(1+𝑥2)3  {
> 0   (−√3, 0) ∪ (√3, +∞)  𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎

< 0   (−∞, −√3) ∪ (0, √3)   𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎
 

• Puntos de inflexión: A(0,0),  B(−√3, −
√3

4
),  C(√3,

 √3

4
) 

• Asíntotas: 

 Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[9]  𝒚 =
(𝒙−𝟏)𝟐

𝒙+𝟐
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {−2} 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: A(0,
1

2
)  y  B(1,0) 

• Regiones: {
𝑦 > 0   (−2, +∞)
𝑦 < 0   (−∞, −2)

 

• 𝑦´ =
𝑥2+4𝑥−5

(𝑥+2)2  {
 > 0     (−∞, −5) ∪ (1, +∞)    𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒
 < 0   (−5, −2) ∪ (−2,1)   𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒   

 

• Extremos: 

 Máximo en C(−5, −12) 

   Mínimo en D(1,0) 
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• 𝑦´´ =
18

(𝑥+2)3  {
> 0   (−2, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎
< 0   (−∞, 2)   𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎   

 

• Puntos de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: Vertical: 𝑥 = −2 Oblicua: 𝑦 = 𝑥 − 4 

 

[10]  𝒚 = 𝒙 · 𝒆𝒙 

• Dominio: 𝐷 = ℝ 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: A(0,0) 

• Regiones: {
𝑦 > 0    (0, +∞)
𝑦 < 0    (−∞, 0)

 

• 𝑦´ = 𝑒𝑥 · (1 + 𝑥) {
> 0   (−1, +∞)    𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒    
< 0    (−∞, −1)   𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: 

 Mínimo en B(−1, −
1

𝑒
) 

• 𝑦´´ = 𝑒𝑥 · (𝑥 + 2) {
> 0   (−2, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎
< 0   (−∞, −2)   𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎

 

• Punto de inflexión en C(−2, −
2

𝑒2) 

• Asíntotas: 

 Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[11]  𝒚 = 𝑳(𝒙𝟐 − 𝟏) 

• Dominio: 𝐷 = (−∞, −1) ∪ (1, +∞) 

• Simetrías: Par 

• Cortes con los ejes: A(−√2, 0)   y   B(√2, 0) 

• Regiones: {
𝑦 > 0    (−∞, −√2) ∪ (√2, +∞)

𝑦 < 0    (−√2, −1) ∪ (1, √2)     
 

• 𝑦´ =
2𝑥

𝑥2−1
 {

> 0  (1, +∞)       𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒   
< 0   (−∞, −1)  𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: No tiene 

• 𝑦´´ =
−2·(𝑥2+1)

(𝑥2−1)2 < 0 𝑒𝑛 𝐷. 𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎 𝑒𝑛 𝐷 

• Puntos de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: 

 Verticales: 𝑥 = −1   y   𝑥 = 1 

 

[12]  𝒚 = 𝒆𝒙𝟐−𝟒𝒙 

• Dominio: 𝐷 = ℝ • Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: A(0,1) 

• Regiones: 𝑦 > 0 en 𝐷 

• 𝑦´ = 𝑒𝑥2−4𝑥 · (2𝑥 − 4) {
> 0   (2, +∞)  𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒    
< 0   (−∞, 2)  𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: 

 Mínimo en B(2,
1

𝑒4) 

• y´´=𝑒𝑥2−4𝑥 · [(2𝑥 − 4)2 + 2] > 0 𝑒𝑛 𝐷. 𝐶ó𝑛𝑣𝑎𝑣𝑎 𝑒𝑛 𝐷 

• Puntos de inflexión: No tiene • Asíntotas: No tiene 
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[13]  𝒚 = (𝒙 − 𝟏) · 𝒆𝒙 

• Dominio: 𝐷 = ℝ 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: 𝐴(0, −1), 𝐵(1, 0) 

• Regiones: {
𝑦 > 0    (1, +∞)
𝑦 < 0    (−∞, 1)

 

• 𝑦´ = 𝑥 · 𝑒𝑥 {
> 0   (0, +∞)    𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒    
< 0    (−∞, 0)   𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: 

 Mínimo en B(0, −1) 

• 𝑦´´ = 𝑒𝑥 · (𝑥 + 1) {
> 0   (−1, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎
< 0   (−∞, −1)   𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎

 

• Punto de inflexión en C(−1, −
2

𝑒
) 

• Asíntotas: 

 Horizontal: 𝑦 = 0 

 

[14]  𝒚 =
𝒆𝒙

𝒙
 

• Dominio: 𝐷 = ℝ − {0] 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: No tiene 

• Regiones: {
𝑦 > 0    (0, +∞)
𝑦 < 0    (−∞, 0)

 

• 𝑦´ =
𝑒𝑥·(𝑥−1)

𝑥2 {
> 0   (1, +∞)    𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒    
< 0    (−∞, 1)   𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒

 

• Extremos: 

 Mínimo en B(1, 𝑒) 

• (−∞, 0)   𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎; (0, +∞)   𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎  

• Punto de inflexión: No tiene 

• Asíntotas: 

 Vertical: 𝑥 = 0 ; Horizontal: 𝑦 = 0 

[15]  𝒚 = 𝒙𝟐 · 𝒆𝒙 

• Dominio: 𝐷 = ℝ 

• Simetrías: No tiene 

• Cortes con los ejes: 𝑂(0, 0) 

• Regiones: 𝑦 ≥ 0 𝑒𝑛 ℝ 

 

 

• 𝑦´ = (𝑥2 + 2𝑥) · 𝑒𝑥 {
> 0   (−∞, −2) ∪ (0, +∞)    𝐶𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒    

< 0    (−2, 0)       𝐷𝑒𝑐𝑟𝑒𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡𝑒                    
  

• Extremos: 

 Máximo en 𝐴 (−2,
4

𝑒2) 

Mínimo en 𝐵(0,0) 

• 𝑦´´ = (𝑥2 + 4𝑥 + 2) · 𝑒𝑥 {
> 0  (−∞, −2 − √2) ∪ (−2 + √2, +∞)     𝐶ó𝑛𝑐𝑎𝑣𝑎                         

< 0    (−2 − √2, −2 + √2)       𝐶𝑜𝑛𝑣𝑒𝑥𝑎                                               
   

• Puntos de inflexión: 𝐶 (−2 − √2, 𝑒−2−√2 · (4√2 + 6)) y 𝐷 (−2 + √2, 𝑒−2+√2 · (6 − 4√2)) 

• Asíntotas: Horizontal: 𝑦 = 0  
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Más funciones para estudiar 

[16]  𝒚 =
𝒙

(𝒙+𝟓)𝟐
      [17]  𝒚 =

𝒙

𝟏−𝒙𝟐
 

 

 

 

 

 

 

 

[18]  𝒚 =
𝒙

𝒙𝟐+𝟓𝒙+𝟒
      [19]  𝒚 =

𝒙+𝟐

𝒙𝟐−𝟔𝒙+𝟓
 

 

 

 

 

 

 

[20]  𝒚 =
𝒙𝟐−𝟏

𝒙+𝟐
      [21]  𝒚 =

𝒙𝟐

𝟏−𝒙𝟐
 

 

 

 

 

 

[22]  𝒚 =
𝒙𝟐

(𝒙−𝟐)𝟐
      [23]  𝒚 =

𝒙𝟐−𝒙−𝟏

𝒙𝟐+𝒙+𝟏
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[24]  𝒚 =
𝒙𝟐+𝟏

𝒙
      [25]  𝒚 =

𝒙𝟐−𝟏

𝒙
 

 

[26]  𝒚 =
𝟐𝒙𝟐

𝒙+𝟐
      [27]  𝒚 =

𝒙𝟐−𝟓

𝟐𝒙−𝟒
 

 

 

 

 

 

 

[28]  𝒚 =
𝟏

𝒙𝟑−𝒙
      [29]  𝒚 = (𝟏 − 𝒙) · 𝒆−𝒙 

      

  

 

 

 

[29]  𝒚 = 𝒙 · 𝑳𝒙 

 


