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    Cálculo integral  
 

1º) Comprueba si la función  𝐹(𝑥) =
𝑥2+1

𝑥−1
 es primitiva de la función 𝑓(𝑥) =

𝑥2−2𝑥−1

(𝑥−1)2  

 
2º) Calcula la función primitiva 𝐹(𝑥) de la función 𝑓(𝑥) = 5𝑥2 que cumple  𝐹(1) = 2. 

 

3º) Calcula la función primitiva 𝐹(𝑥) de la función 𝑓(𝑥) =
2

3𝑥
 que cumple 𝐹(1) = −3 

 
4º) Calcula las siguientes integrales: 

a) ∫
1

𝑥2 𝑑𝑥         b) ∫(𝑥2 + 5𝑥 − 3)𝑑𝑥 c) ∫ √𝑥
3

 𝑑𝑥    d) ∫ (
𝑥3

4
+

2

𝑥4) 𝑑𝑥 e) ∫
5

𝑥
𝑑𝑥 

f) ∫
2

3
√𝑥  𝑑𝑥        g) ∫

√3𝑥

2
𝑑𝑥  h) ∫

1

3𝑥
𝑑𝑥      i) ∫ (3𝑥 − √2 +

1

√𝑥
) 𝑑𝑥 j)  ∫ 2𝑐𝑜𝑠𝑥 𝑑𝑥 

 
5º) Calcula las siguientes integrales: 

a) ∫(𝑥 − 3)5𝑑𝑥     b) ∫(2𝑥 + 1)5𝑑𝑥    c) ∫
1

(𝑥−1)2 𝑑𝑥    d) ∫
5

𝑥−1
𝑑𝑥    e) ∫

5

4𝑥−1
𝑑𝑥   f) ∫

5

(2𝑥−1)3 𝑑𝑥 

g) ∫ 𝑒2𝑥+5𝑑𝑥    h) ∫
2

𝑒3𝑥 𝑑𝑥    i) ∫ 𝑠𝑒𝑛(3𝑥)𝑑𝑥     j) ∫
4𝑥−2

2𝑥2−2𝑥+1
𝑑𝑥     k) ∫ 𝑡𝑔2𝑥𝑑𝑥   l) ∫

5

𝑐𝑜𝑠2(3𝑥)
𝑑𝑥 

m) ∫
𝑥2−1

𝑥3−3𝑥+2
𝑑𝑥  n) ∫ 𝑥𝑒1−𝑥2

𝑑𝑥       o) ∫
5𝑥3−4𝑥2+8𝑥−1

𝑥2 𝑑𝑥 p) ∫ 𝑡𝑔(2𝑥)𝑑𝑥     

6º) Calcula las siguientes integrales: 

a) ∫ 𝑠𝑒𝑛𝑥 · 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥       b)  ∫ 25𝑥𝑑𝑥     c) ∫
5𝑥2

3𝑥3+2
𝑑𝑥   d) ∫

(3+𝐿𝑥)2

𝑥
𝑑𝑥      e) ∫

𝐿𝑥

𝑥
𝑑𝑥       f) ∫

2−𝑥

3
𝑑𝑥   

g) ∫ (𝑥 +
5

𝑥
)

2
𝑑𝑥       h) ∫

𝑒3𝑥

5𝑒3𝑥+1
𝑑𝑥     i) ∫

𝐿2𝑥

3𝑥
𝑑𝑥      j) ∫ cos (3𝑥 − 2)𝑑𝑥        k) ∫ 32𝑥−

5

3𝑑𝑥     

l)  ∫ (
3

𝑥+2
−

4

𝑥3) 𝑑𝑥    m) ∫ 𝑐𝑜𝑠2𝑥𝑑𝑥 n) ∫
𝑥+1

𝑥5 𝑑𝑥   o) ∫
1

𝑥𝐿𝑥
𝑑𝑥   p) ∫

1

𝑥𝐿2𝑥
𝑑𝑥 

 

7º) Calcula la función primitiva  𝐹(𝑥) de la función 𝑓(𝑥) =
𝑥

√𝑥2+3
 que cumple 𝐹(1) = −1 

 
8º) Dada la función 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 3 , donde 𝑎 es un parámetro real, determina el valor de 𝑎 para 
𝑓(𝑥) tenga una primitiva cuya gráfica pase por los puntos  𝑃(0,1) y 𝑄(1, −1). 
 
9º) Calcula las siguientes integrales racionales: 

a) ∫
𝑥2−𝑥+3

𝑥+1
𝑑𝑥 b) ∫

2𝑥−1

(𝑥−1)(𝑥+2)
𝑑𝑥 c) ∫

𝑥2+𝑥+2

𝑥2−3𝑥−4
𝑑𝑥    d) ∫

3𝑥+1

(𝑥−1)2 (𝑥+2)
𝑑𝑥      e)∫

𝑥2

𝑥−3
 𝑑𝑥 

f) ∫
𝑥3+4𝑥2−10𝑥+7

𝑥3−7𝑥−6
𝑑𝑥 [Solución: 𝑥 − 5𝐿|𝑥 + 1| + 7𝐿|𝑥 + 2| + 2𝐿|𝑥 − 3| + 𝑐]   g) ∫

2𝑥+5

(𝑥+3)3 𝑑𝑥  [Solución: 
1

2(𝑥+3)2 −
2

𝑥+3
] 

h) ∫
𝑑𝑥

𝑥2+8𝑥+20
 [Solución: 

1

2
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥+4

2
+ 𝑐] i) ∫

𝑥−3

𝑥2+49
𝑑𝑥 [Solución: 

𝐿(𝑥2+49)

2
−

3

7
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

7
+ 𝑐] 

j) ∫
𝑑𝑥

(𝑥−2)2 (𝑥2+2)
  [Solución; −

1

6(𝑥−2)
−

1

9
𝐿|𝑥 − 2| +

1

18
𝐿|𝑥2 + 2| +

√2

36
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

√2
+ 𝑐] 

 
10º) Calcula las siguientes integrales por partes: 

 a)  ∫ 𝑥𝑒2𝑥𝑑𝑥      b) ∫ 𝑥𝐿𝑥 𝑑𝑥     c) ∫ 𝑥2𝑒3𝑥𝑑𝑥   d) ∫
𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥
𝑑𝑥    e) ∫ 𝑥𝑠𝑒𝑛𝑥 𝑑𝑥   f) ∫ 𝑒𝑥𝑐𝑜𝑠𝑥 𝑑𝑥 

g) ∫ cos (𝐿𝑥) 𝑑𝑥 h) ∫ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔𝑥 𝑑𝑥 
 
11º) Calcula las siguientes integrales definidas: 



2 
 

a)  ∫ (3𝑥2 − 2) 𝑑𝑥
1

−1
        b) ∫ (𝑥 −

1

𝑥−1
+

3

𝑥2)  𝑑𝑥
4

2

     c) ∫
3

√𝑥+4
 𝑑𝑥

3

−1

     d) ∫ (|𝑥| + 𝑥 + 1)
1

−1
 𝑑𝑥 

12º) Calcula  ∫
𝟐

(𝒙+𝟏)𝟓  𝒅𝒙
𝟏

𝟎

 

 
13º) Calcula las siguientes integrales por cambio de variable: 

a) ∫
𝑑𝑥

1+√𝑥+1
    𝑐𝑎𝑚𝑏𝑖𝑜:  𝑥 + 1 = 𝑡2  [Solución: 2√𝑥 + 1 − 2𝐿|1 + √𝑥 + 1 + 𝑐|] 

b) ∫ 𝑐𝑜𝑠5𝑥 𝑑𝑥    𝑐𝑎𝑚𝑏𝑖𝑜.  𝑠𝑒𝑛𝑥 = 𝑡  [Solución: 𝟐𝑠𝑒𝑛𝑥 −
2𝑠𝑒𝑛3𝑥

9
+

𝑠𝑒𝑛5𝑥

5
+ 𝑐] 

c) ∫
𝑠𝑒𝑛𝑥·𝑐𝑜𝑠𝑥

1−𝑐𝑜𝑠𝑥
    𝑐𝑎𝑚𝑏𝑖𝑜:  𝑐𝑜𝑠𝑥 = 𝑡   [Solución: 𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝐿|1 − 𝑐𝑜𝑠𝑥| + 𝑐] 

d) ∫
√1+𝑥

𝑥2  𝑑𝑥      𝑐𝑎𝑚𝑏𝑖𝑜:  1 + 𝑥 = 𝑡2  [Solución: 
1

2
𝐿 |

√1+𝑥−1

√1+𝑥+1
| −

√1+𝑥

𝑥
+ 𝑐] 

 

14º) Calcula las siguientes integrales definidas: 

a) ∫ √1 − 𝑥2 𝑑𝑥
1

0
  [Solución: 

𝜋

4
] b) ∫

𝑥−2

(𝑥+1)2  𝑑𝑥
5

1

    [Solución: 
1

3
+ 𝐿3] 

 

15º) Dada la función 𝑓(𝑥) =
𝑥2+𝑥+6

𝑥−2
 se pide: 

a) Determinar su dominio y asíntotas verticales. 

b) Calcular lim
𝑥→∞

𝑓(𝑥)

𝑥
 

c) ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
5

3
 

EvAU. Madrid. Junio 2017. Opción A. 

 


